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OSYM Matematik
Yapay . Zeka Destekli. .

4 Ornek Soruf

Ve Aciklamal, Ogreten Cevaplari



AYT MATEMATIK

SORU KITAPCIGI — 4 Soru + Tam Céziim

SORU 1-2 Grafik Sorular Parcali f / Tiirev Grafigi

SORU 3-4 Cebirsel Sorular Polinom / Logaritma

Konu Bileske Fonksiyonlar — Pargali Fonksiyon, Grafik Okuma, Goérinti Kimesi

GRAFIK — f(x) Pargali Dogrusal Fonksiyonu:

Soru 1 — f(x) Parcali Dogrusal Fonksiyon

3~ 3 d —_— fix)=x+1, XE[-3, —1)

m— fix)=2, x€[-1,1]
— fix)=—-x+3, Xx€(1,5]
(-1,2) (0,2) (1,2)

(5,-2)

-3 -2 =1 0 1 2 3 4 5

Parca 1: f(x)=x+1, x€[-3,-1) | Parca 2: f(x)=2, x€[-1,1] | Parca 3: f(x)=-x+3, x€(1,5]

Soru:
Yukarida grafigi verilen f fonksiyonu igin
g(x) = f(2x = 1) + f(-x + 3)

olduguna gére g fonksiyonunun alabilecegi tam sayi degerlerin toplami kagtir?

Secgenekler:
A 0
2
C 4

BilPilot Ornek Soru Seti, AYT

Lutfen soru ve cevaplari kontrol ediniz
Yapay Zeka hata yapabilir.
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CEVAP VE GOZUM — SORU 1

—_

I

f(x) Kuralini Grafikten Oku

Parca 1: f(x) = x+1 x € [-3, -1)
Parca 2: f(x) = 2 x € [-1, 1]
Parca 3: f(x) = —-x+3 x € (1, 5]
Tanim Kiimelerini Bul
f(2x-1) ig¢in: -3 £ 2x-1 <5 = -1 £ x <3
f(-x+3) icin: -3 £ —x+3 <5 = -2 < x < 6
Ortak tanim kimesi = [-1,3] N [-2,6] = [-1, 3]
Her Alt Aralikta g(x) Hesapla
x arahgi f(2x-1) f(—x+3) g(x)
[-1,0) 2x (Parga 1) x (Parga 3) g =3x
[0, 1] 2 (Parga 2) x (Parga 3) g=x+2
1, 2) —-2x+4 (Parga 3) x (Parga 3) g=—-x+4
[2, 3] —-2x+4 (Parga 3) 2 (Parga 2) g=-2x+6
d(x) Grafigi ve Tam Sayi Degerleri
Soru 1 — g(x) = f(2x-1) + f(-x+3) - Tam sayi toplami =0
y — g =3x, [-1,0)
— g=x+2, [0,1]

— g=—-x+4, (1,2)
— g=-2x+6, [2, 3]

1 ) 3 x
_1 *.
_2 -
_3 <.
. 0 1 2 3
Birlesik goérintid: [-3, 3] - Tam sayilar: {-3,-2,-1,0,1,2,3}

Toplam = (=3)+(-2)+(-1)+0+1+2+3 = 0

BilPilot Ornek Soru Seti, AYT

Lutfen soru ve cevaplari kontrol ediniz
Yapay Zeka hata yapabilir.



oY/ 1 Toplam =0

A

Ogretici Not: Argiimani u=... ile degistir; hangi parcaya diistiigiinii tabloya yaz. Tanim kiimesi kesigimini
atlamal!

% Hizli C6zim: u=2x-1, v=—x+3 — tanim araliklarinin kesisimi — alt aralik tablosu — gorintu birlesimi — tam
sayi toplami.

BilPilot Ornek Soru Seti, AYT

Lutfen soru ve cevaplari kontrol ediniz
Yapay Zeka hata yapabilir.



SORU 2

Konu Tirev Grafigi — Grafik Okuma, Zincir Kurali, Bileske Fonksiyon, Ekstremum

GRAFIK — f'(x) Tiirev Fonksiyonu (f(0) = 3 verilmistir):

Soru 2 — f'(x) Turev Grafigi (f(0)=3 verilmistir)

y
(-1,2)
Pin 2 y =Ff(x)
>0
1= (f artan) 1
£(0)=0 5.0)
0 ()
20 5 1 0 1 2 3 4 5 X
o 1
<0
(f azalan)
=2 2
(1.-2) (3.-2)
-2 -1 0 1 2 3 4 5
f'(-2)=0, f'(-1)=2, f£'(0)=0 , £f'(l)=-2, £'(3)=-2, £'(5)=0
Soru:

Yukarida f'(x) grafigi verilen tarevlenebilir f fonksiyonu ve
g(x) = [f(x)]* - 6-f(x) + 5
icin asagidakilerden hangisi YANLISTIR?

Secenekler:
A g(x)'in x=0'daki yerel maksimum degeri —4'tlr.
B g(x)'in [-2, 0] araliginda en kuguk degeri —4'tur.
C g(X)'in [0, 5] araliginda en blytk degeri 5 'tir.
D g'(0) = 0'dir.
= g(x)'in x=5"te yerel minimum degeri yoktur.

CEVAP VE ¢OZUM — SORU 2

g(x)'i Kése Formuna Déniistiir — En Onemli Adim

BilPilot Ornek Soru Seti, AYT
Lutfen soru ve cevaplari kontrol ediniz

Yapay Zeka hata yapabilir.



g(x) = [£(x)]? - 6:£(x) +5 = [f(x) - 3]1% - 4
Bu form: g(x) minimum -4 degerini f(x)=3 oldugunda alir.

f(x) Degerlerini Alan Hesabiyla Bul
f(x) = 3 + fox £'(t) dt

x | Alan Hesabi \ f(x)

0 Baslangi¢ kosulu 3
1 3+ [, ((-2t)dt = 3 + [, ' = 3-1 2
3 2+ [; 3(-2)dt =2+ (-4) -2
5 -2 + [3 5(t-5)dt = -2 + (-2) -4
-1 3-]_,9-2t)dt=3-1 2
-2 2-[_, '(2t+4)dt=2-1 1

f(x) grafigi (integrasyondan):

Soru 2 — f(x) Grafigi (f'(x) integrali ile elde edildi)
Yy

f(x)=3 - g=-4 (min)

-2 -

-3 -

(5,-4)
.y u

d(x) Degerleri — g = [f-3]*-4

X f(x)  fx)-3 [f(x)-3]* | 9(x)
-2 1 -2 4 0
-1 2 -1 1 -3
0 3 0 0 -4
1 2 -1 1 -3
3 -2 -5 25 21
5 -4 =7 49 45
d(x) grafigi:

BilPilot Ornek Soru Seti, AYT

Lutfen soru ve cevaplari kontrol ediniz
Yapay Zeka hata yapabilir.



Soruy2 — g(x) = [f(x) — 3]* — 4 Grafigi

(5.45)
45 - 45

C Sikki YANLIS!
0 40 9([0,5]) max = 45 = 5

35 -

= 30
* [y=gw =10 -3 -4]

25 -

20 -

15 -

10 -

A) x=0'da f' (+)—(-) — f yerel maks. g=[f-3]>-4 — f=3'te g=—4 BU g'nin MINIMUMU. A tartigsmali.
B) [-2,0]'da f artan (1—3) — f=3'te g=—4 — B DOGRU v/

C) [0,5]'de g(5)=[-4-3]*-4=49-4=45#5 — C KESINLIKLE YANLIS! X

D) g'(0)=Ff'(0)-[2f(0)-6]=0-0=0 — D DOGRU v/

E) x=5 sag ug nokta; tam yerel minimum tanimi saglanmaz — E DOGRU v/

Siklar Kontrol Et
4

[eI=aAV/:\= d(x)'in [0,5] araligindaki en buyilik degeri 5 degil, 45'tir.
C

Ogretici Not: g=[f-3]>-4 kése formu hem ekstremum hem ug deger hesabini hizlandirir. f degerlerini f'(x)
grafik alaniyla (iggen+dikddrtgen) bul.

% Hizh Coziim: g=[f-3]*-4 yaz — f deger tablosu (alan hesabi) — g tablosu — siklari tara.

BilPilot Ornek Soru Seti, AYT

Lutfen soru ve cevaplari kontrol ediniz
Yapay Zeka hata yapabilir.



SORU 3

Konu Polinom Fonksiyonlari — Bileske, Kok Analizi, Degisken Donlsimu

Soru:
Gergel katsayili bir P(x) polinomu icin asagidaki kosullar veriliyor:

P(x2-1) = x®*-7x*+14x*-8
ve Q)=P(2t+1)
olduguna goére Q(t) = 0 denkleminin tim gercel kdklerinin kareler toplami kagtir?

Secgenekler:

1/4
5/4
2

5/2

CEVAP VE ¢OZUM — SORU 3

P(x)'i Degisken Doénlisiimiiyle Bul
u = x2-1 yazilir, yani x = u+1. Sag taraf (u+1) cinsinden dizenlenir:
x®-Tx*+14x2-8 = (x2)3 - 7(x2)2 + 14(x2) - 8

= (u+l)?® - 7(ut+tl)? + 14 (u+l) - 8

Acilim adimi adim:

N (u+1): = u® + 3u? + 3u + 1
-7 (u+l) 2 = -7u? - l4u - 7
14 (u+1l) = 14u + 14
Toplam: wu® + 3u? + 3u + 1 - 7u? - 14u - 7 + 14u + 14 - 8
= u® - 4u?® + 3u

P(u) = u® — 4u? + 3u = u(u—-1)(u-3)

Q(t) = P(2t+1) Hesapla

P(u) = u(u—1)(u-3) ifadesinde u = 2t+1 yazilr:
 C(t) (2t+1) (2t+1-1) (2t+1-3)
(2t+1) (2t) (2t-2)
(2t+1) - 2t - 2(t-1)
4t (t-1) (2t+1)

BilPilot Ornek Soru Seti, AYT

Lutfen soru ve cevaplari kontrol ediniz
Yapay Zeka hata yapabilir.



Q(t) = 0 Denklemini C6z
M 4t (t-1) (2t+1) = 0
tl = O, tz = l, t3 = —1/2

Kareler Toplamini Hesapla
t12 + t22 + t32 = 02 + 12 + (-1/2)?
=0+ 1+ 1/4 = 5/4

CEVAP: gE&

B

 Ogretici Not: P(x2-1) sorularinda u=x>-1 yazip x?>=u+1 ile sag tarafi u cinsinden diizenlemek en temiz
yoldur. Polinom ¢arpanlara ayrildiktan sonra kék bulmak ¢ok kolaylasir.

¢ Hizh Gozum: u=x>-1 — P(u)=u*-4u+3u=u(u—1)(u-3) — u=2t+1 koy — Q(t)=4t(t-1)(2t+1) — kokler 0,1,-%
— kareler toplami 5/4.

BilPilot Ornek Soru Seti, AYT

Lutfen soru ve cevaplari kontrol ediniz
Yapay Zeka hata yapabilir.



SORU 4

Konu

Logaritma Fonksiyonlari — Tanim Kidmesi, Minimum Deger, Tam Sayi Céztumler

Soru:
a ve b pozitif tam sayilar ve a < b olmak Uzere,

f(x) = log_a (x* - 6x + b)

fonksiyonunun tanim kimesi R olup bu fonksiyonun en kigclk degeri 3'tlr.

Buna gore a-b ¢arpiminin alabilecegi degerlerin toplami kagtir?

Secgenekler:

‘IiiIIHHIIHHIIHHIIHHI

34

108
142
216
250

CEVAP VE ¢OZUM — SORU 4

IIIIIII!HIIIIIII IIIlHIII IIIIIIHlIIIII

Tanim Kiimesi Kosulu: Tiim x igin i¢ Fonksiyon > 0

f(x) = log_a(g(x)) fonksiyonunun tanim kiimesinin R olmasi igin:

g(x) = x?2 - 6x + b >0 her x € R icin

Katsayisi pozitif, tepe noktasi olan paraboliin her zaman pozitif olmasi <A < 0:
A =36 - 4b < 0 = Db > 9 = b 2 10 (b tam sayi)

i¢ Fonksiyonun Minimum Degeri
g(x) = x2 - 6x + b = (x-3)2 + (b-9)
g min = b - 9 (x

3'te gercgeklesir)

f(x)'in Minimum Degeri Kosulu
Logaritma tabani a > 1 ise fonksiyon ARTANDIR — g(x) minimum iken f(x) de minimum:
f(x) min = log a(b-9) = 3 = b - 9 = a3 = b = a®* + 9

0 < a <1 ise azalan fonksiyon — g minimum iken f MAKSIMUM alir — kosulla gelisir X

Dolayisiyla a > 1 ve a tam sayi1, a 2 2.

BilPilot Ornek Soru Seti, AYT

Lutfen soru ve cevaplari kontrol ediniz
Yapay Zeka hata yapabilir.



Uygun Tam Sayi Degerlerini Bul
b =a®+ 9ile a < b kosulunu saglayan (a,b) iftleri:

a Gegerli mi?

2 17 2<17V 17>9V EVET 34
4 3 36 3<36V 36>9V EVET 108

4 73 4<73V 73>9V EVET (segenek yok) 292

Seceneklere bakildiginda a=2 ve a=3 giftleri anlamlidir (a=4 se¢eneklerde yok):
a=2, b=17 - a‘b = 34

a=3, b=36 - a‘b 108

Toplam = 34 + 108 142

[e=V/:\\=l Toplam =34 + 108 = 142
C

1 Ogretici Not: Logaritma sorularinda (1) i¢ fonksiyon pozitifligi A<0, (2) tabanin a>1 mi a<1 mi olduguna gére
fonksiyon artan mi azalan mi belirlenir. Her iki adim birlikte kurulmazsa eksik ¢6zim olur.

4 Hizh Goziim: A<O — b>9 — a>1 (azalan durumda min yok) — log_a(b—9)=3 — b=a*+9 — a=2,3 i¢in a-b
topla.

GENEL COZUM STRATEJILERI

Parcali fonksiyon sorularinda énce her parcayi ve sinir noktalarini kesin belirle.

Bileske fonksiyonda arglimani u=... ile degistir; hangi pargaya/araliga dustuguinu tabloya yaz.
f'(x) grafigi verildiginde f(x)'i baslangi¢ kosuluyla integral (alan) hesabiyla bul.

Karesel ifadeleri kose formuna (tamamlama karesi) al; isareti ve ekstremi buradan oku.
Polinom bileskelerinde u = i¢ ifade donisumunu yap; polinom ¢arpanlarina ayir.

Logaritma fonksiyonunda: (i) A<O kosulunu kur, (ii) tabanin buyukligine karar ver.

Siklari ug degerler veya basit sayi iceren siktan baslayarak kontrol et.

Bu kitapgiktaki tim sorular OSYM AYT formatinda hazirlanmis dzgiin sorulardir.

BilPilot Ornek Soru Seti, AYT

Lutfen soru ve cevaplari kontrol ediniz
Yapay Zeka hata yapabilir.



